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  موجز الرسالة

لیة  كالحلقاتفي ھذه الرسالة ندرس أنواعًا محددة من الحلقات َّ لیةشبھ والأو َّ المعرَّف علیھا بعض الأو

یسرى، ال )الممركزات(الضوارب المعممة، وأنواع الرواسم، مثل رواسم الاشتقاقیات، والاشتقاقیات 

إیجاد مركز یضا بوذلك لتحدید الشروط التي تضمن إبدالیة الحلقة، ونھتم أ والاشتقاقیات الھومومورفیة

  .بدالیةالحلقة للحلقات الغیر إ

تحتوي الرسالة على خمسة أبواب، أفردنا الباب الأول لسرد التعریفات والمصطلحات 

  .باقي الأبوابفي نستخدمھا التي 

نعرض في القسم الأول النتائج التي سبق الحصول : قسمنا الباب الثاني إلى قسمین

 )الممركزات(الضوارب علیھا، والمتعلقة برواسم الاشتقاقیات، والاشتقاقیات المعممة، و

، أما القسم الثاني فھو یضم النظریات والنتائج التي وكذلك الاشتقاقیات الھومومورفیة الیسرى،

  .ستعین بھا في إثبات نتائجنان

لیة * - القسم الأول یتناول حلقات :الباب الثالث یشتمل على ثلاثة أقسام َّ أي حلقات ( أو

لیة ذات انفلیوشان  َّ استخدام ب، وذلك ]40[قوم بتحسین النتائج الموجودة في نذات اشتقاقیة، و) أو

ً ] 40[الشروط الموجودة في  والوصول إلى  من الحلقة ككل على فئات جزئیة من الحلقة بدلا

ُ فمثلا نفس النتائج ْ أ ِ ث لیة حلقة  Rبفرض: النتیجة التالیة [40]في  تَ ب َّ  ،٢ممیزھا لا یساوي  أو

  d([x, x*]) ± [x, x*]بحیثdتمتلك اشتقاقیة  Rذا كانت إ.من النوع الثاني *انفلیوشان ذاتو

نقوم في ھذا القسم على ثم . بدالیةفإن الحلقة تكون إ Rفي  xلكل Z(R)ینتمي الى مركز الحلقة

لیة حلقة  Rبفرض : التالیة النتیجةباثباتسبیل المثال َّ النوع الثاني ممیزھا  من *انفلیوشان ذات أو

 d([x, x*]) ثـــبحیdة ـــتمتلك اشتقاقی Rذا كانت إ. Rمثالي غیر صفري في I و ،٢لا یساوي 

± [x, x*]ى مركز الحلقة لكل ینتمي إلx فيI  القسمفي نھایة ھذا ، وبدالیةالحلقة تكون إ إنف 

لیة ن ھذه النتیجة غیر صحیحة في حالة الحلقات شبھ نوفر مثالین لإثبات أ َّ وحالة الأو

  .من النوع الأول نفلیوشانالا

لیةالأ* - إبدالیة الحلقات ندرسأما في القسم الثاني  َّ ذات الاشتقاقیات المعممة التي  و

ا جبریة على ف ً حلقة  Rبفرض  :وفیھ نثبت مایلي )المثالیات(ئات جزئیة من الحلقة تحقق شروط

لیة  َّ . R مثالي غیر صفري في I و ،٢النوع الثاني ممیزھا لا یساوي  من *انفلیوشان ذات أو

 dغیر صفریة مصاحب لھا اشتقاقیة  Fذا كانت تمتلك اشتقاقیة معممةتكون إبدالیة إ R فان 



  :تحقق أي مما یأتيFنإ بحیث

)١(   [F(x), x*] Z(R)  

)٢( F(x) x
* Z(R)  

)٣ ( [F(x), F(x*)] = 0 for all x I anddF≠ 0 on I. 

شرط بدالیة الحلقة وط إأن شر القسملتوضیحمثلة في نھایة إلى إعطاء ثلاثة أضافة بالإ

  .ھي شروط ضروریة Iعلى  dF ≠ 0وشرط  من النوع الثاني نفلیوشانالا

ثبات بإ؛ وذلك ]4[من ھذا الباب نعمم ونحسن النتائج الموجودة في  الثالثفي القسم 

في ھذا القسم ، وعلى مثالي أیمن، ولیس على الحلقة كلھا]4[ فىالشروط  باستخدمنفس النتائج 

ا نقوم بدراسة إبدالیة الحلقات لیة * - أیضً َّ : مثل یسرى تحت شروط أخرىالضوارب الذات الأو

لیة حلقة  Rذا كانتإ َّ ؛ Rمثالي أیمن غیر صفري في I و  ،من النوع الثاني *انفلیوشان ذات أو

لى مركز إینتمي  أي مما یأتيبحیث  Fيا كانت تمتلك ضارب یسارإذإبدالیة تكون  R ن فإ

I : [F(x), F(x*)],  F(x)F(x*),  [F(x), x*],  F(x)xفي xالحلقة لكل 
ھذا القسم قد تم نتائج و*

  ].24[افى نشرھ

إلى نتائج على الحلقات ذات للوصول  صَ صِّ خُ وقد ،ینیشتمل على قسملباب الرابع ا

لیة حلقةRنأبفرض ) i: (مثل] ١١[ ،]١٠[ النتائجفيعلԩبناءً .الاشتقاقیات الھومومورفیة َّ أو

َّ عَ مُ Rفرضأنب. RمنغیرصفریمثالیIو المصاحب لھا Fةمعممف علیھا اشتقاقیة ر

  إذاكانت. d(Z (R)) ≠ (0(بحیثdةغیرصفرییةاشتقاق

F([x, y]) − [x, y]  Z(R) (or F([x, y]) +  [x, y]  Z(R)) for all x, y  I, 
لیة حلقةRبفرض أن) ii. (تكون حلقة ابدالیةRفإن َّ  غیرصفريمثالیلیUو،٢ممیزھا لا یساوي أو

  أن  بحیثdیة اشتقاقتمتلك Rإذاكانت. Rمن

d([u, v]) + [u, v] = 0 (or d([u, v]) - [u, v] = 0) for all u, v  U,  

 القسم الأول فىتناول دراسة إبدالیة الحلقات ذات الاشتقاقیات الھومومورفیةن، U ⊆ Z(R)فإن 

على سبیل المثال نثبت  ، وذلك في وجود بعض الشروط على مثالیات من الحلقةمن ھذا الباب

لیةحلقة  Rأنبفرض  َّ تكون  R ن فإ. Rمثالي غیر صفري في I و ،٢ممیزھا لا یساوي  أو

من الشروط  ویتحقق أیاًh(Z (R)) ≠ (0)ث ــــــبحی hبدالیة اذا كانت تمتلك اشتقاقیة ھومومورفیةإ

  :الآتیة



(1) h(xy) - (xy)  Z(R) for all x, y  Ior 

(2) h(xy) - [x, y] Z(R) for all x, y  I. 

جزء من مركز الحلقة المزودة  يل متى یكون مثالي :الآتينجاوب على السؤال في القسم الثاني 

ومن النتائج المھمة التى حصلنا  ى،خرنعطي بعض النتائج الأوباشتقاقیة ھومومورفیھ؟ 

لیة شبھ حلقة  Rأن  بفرض:علیھا َّ  Rذا كانتإ. R في لي مثالي U و ٢ممیزھا لا یساوي أو

 جزء من  U فان Uفي x, yلكل h([x, y]) = [x,y] بحیث  hتمتلك اشتقاقیة ھومومورفیة

  .رسالھا للنشر بإذن اللهتم إو]25[المرجع  نتائج ھذا الباب موجود فيو .مركزالحلقة
  

نواع معینة من أالحلقة المعرف علیھا  كزى الباب الخامس نھتم بتحدید مرف

  :الحلقات مثلھذه م فئات جزئیة محددة من یقد،وذلك بتالرواسم

Z1(S, f) = {y R: [f(x), f(y)] = [f(y), x] + [y, f(x)] for all x S}; 

Z0(S, f) = {y R: f([x, y]) = 0 for all x S}; 

ھذه الفئات الجزئیة تعرف بـ . ى نفسھاراسم من الحلقة إل fو ،Rفئة جزئیة من الحلقة  Sحیث 

)center-like subsets .(حدى إن مركز الحلقة یساوى إذا تحققت فنبحث عن الشروط التى إ

بواسطة بیل  [12]فى الحقیقة نتائجنا مرتبطة بالنتائج الحدیثة الموجودة فى . ھذه الفئات

  :ھمفئات  فقد قام بیل وضیف بوضع ثلاث ،وضیف

Z*(R, f) = {y R: [x, y] = [f(y), f(x)] for all x R};  

Z**(R, f) = {y R: [x, y] =  [f(x), f(y)] for all x R};  

Z1(R, f) = {y R: [f(x), f(y)] = [f(y), x] + [y, f(x)] for all x R}. 

  :تیةالنتائج الآ [12]ثبتوا في وأ

لیة حلقة شبھ  Rذا كانت إ -١ َّ  .تساوي مركز الحلقة Z*(R, d)فان   dذات اشتقاقیةأو

لیةحلقة شبھ  Rكانت ذا إ -٢ َّ  .تساوي مركز الحلقة Z**(R, d)فان   dذات اشتقاقیة أو

لیة حلقة  Rكانت ذا إ -٣ َّ  Z1(R, d)ن فإ  dغیر صفریة ذات اشتقاقیةو، ٢ممیزھا لا یساوي أو

 .تساوي مركز الحلقة

لیةحلقة  Rكانت ذا إ -٤ َّ  Tبحیث   T(epimorphism)وذات ابیمورفیزم ،٢ممیزھا لا یساوي  أو

≠ id  فانZ**(R, T) تساوي مركز الحلقة. 



لیة حلقة  Rكانت ذا إ -٥ َّ بحیث  T (epimorphism)وذات ابیمورفیزم ، ٢ممیزھا لا یساوي أو

T2 ≠ id  فانZ**(R, T) تساوي مركز الحلقة. 

لیة حلقة  Rكانت  إذانھ أفي ھذا الباب نثبت  َّ  مثالي غیر صفري في I ،٢ممیزھا لا یساوي  أو

 Rوd   علىاشتقاقیة غیر صفریةR  فان  Z1(I, d)نھ اذا كانت أیضا أنثبت ، ویساوي مركز الحلقةR 

لیة حلقة  َّ یساوي مركز الحلقة Z0(I, f)  فان  R فيمثالي غیر صفري I و ،٢ممیزھا لا یساوي أو

مثلة علاوة على ذلك نعطي بعض الأ،اشتقاقیة معممة أو اشقاقیة ھومومورفیةأو اشتقاقیة  fحیث

لیةالأتمتد لحالة الحلقة شبھ یمكن أن ن ھذه النتائج لا ثبات ألإ َّ   .و

  

 

 

 

 

 

 

 


