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 الملخص العربى
  

) التكافؤ ومتعددة أحادیة( التحلیلیة الدوال من فصول خصائص الھدف من ھذه الرسالة تعریف ودراسة
}C:1{ حیث Uحالمفتو ةالوحد قرص يف المعرفة  zzU وقرص الوحدة المثقوب ॼ∗ = ॼ\{0}  

 ضرب وحاصل ةوالتكاملی ةالخطی المؤثرات بعض باستخدام ةعرفوھذه الفصول م ℂ  ى المستوى المركبف
 ب نرمز أیضا ،نتظاماعرفنا فصول الدوال النجمیھ والمحدبھ بو q. فرقیةالمؤثرات الو) أوالالتفاف( ھادمرد

௞࣪, ௞ࣰ , ࣯௞(݇ ≥  الدورانات ذات ، والمحدود الموجب الحقیقي الجزء ذات ८ من الجزئیة لفصولل   (2
 من  كلا ودرسھا عرفھا وقد  ، الترتیب علي السعة  المحدودة الحدیة  الدورانات  وذات  ة،المحدود الحدیة

التحلیلیة سوف نحصل على نتائج للتبعیة والمتبوعیة وباستخدام مبدأ التبعیة للدوال  ،])١٢٩]، [١١٩([
.باستخدام المؤثرات  ةالتفاضیلیة ونظریة الساندوتش للفصول المعرف ℍ௣,ఓ,ఎ

ఒఋ ℕ௣,ఒ,ఓ,ఎ	و
௠,ఋ,క  وحصلنا على

ستخدام اب ةة التكافؤ المعرفدمتعد) Non-Bazilevic(بازیلیفیة الغیر  نظریة التشوه لفصول الدوال التحلیلیة
ة التكافؤ دخطیة وحصلنا أیضا على نتائج التبعیة المحافظة لفصول الدوال المیرومورفیة متعدمؤثرات 

معرفة بمؤثرات  اخرى بعض علاقات الاحتواء لفصول حصلنا علىالمعرفة بمؤثرات مختلفة  وأیضا 
ول جزئیة من الدوال لفص يتنتم يخطیة. وحصلنا على الشروط الضروریة والكافیة للدوال الفوق ھندسیة لك

فصول الدوال  ) لكل منFekete-Szego(سیزجو-خیرا درسنا متباینات الفكتىأوالمنتظمة . و التكافؤ حادیةا
التى  ھادمرد ضرب وحاصلحادیة والمیرومورفیة رتبة المركبة المعرفة بالدوال الأبازیلیفیة من الالغیر 

  .  qفرقیة مؤثرات تحتوى على
  

  ة:یأبواب رئیس سبعةھذه الرسالة من  تتكون

  ول :الباب الأ
 النتائج لاستكمال ضروریةوالالأولیة  ئعلى بعض التعریفات والنتائج والمباد يویحتو ،وھو مقدمة للرسالة

  .اللاحقة بوابالأ في

  

  :الباب الثانى

  :فصول  ثلاثةیتكون ھذا الباب من 

ℍ௣,ఎ,ఓ رمؤثعلى تعریف  یحتوي و ،للبابمقدمة  وھو ول :الفصل الأ
ఒ,ఋ   ٢٣[و ]١٤٣[ و]١٥٨[(انظر[( 

ℕ௣,ఒ,ఓ,ఎ يأیضا المؤثر الخط و
௠,ఋ,క ) ٢٣[انظر[.(  



  .ولیةأ مبادئو نتائجعلى  یحتوي الفصل الثانى :

 من خصائص مختلفة للتبعیة والمتبوعیة التفاضیلیة ونظریة الساندوتش لفصول درسنا :الفصل الثالث 
ℍ௣,ఎ,ఓ الدوال  المعرفة باستخدام المؤثرات

ఒ,ఋ    وℕ௣,ఒ,ఓ,ఎ
௠,ఋ,క .  

  

  الباب الثالث : 
  : خمسة  فصول یتكون ھذا الباب من

ℋ௣,ఈ,ఉ ات المیرومورفیةمؤثریضا على تعریف اللھ ویحتوي أ یحتوي على مقدمة ول :الفصل الأ
ఊ,௖  

  :يتكالآوالمعرف   ௣,ఓఋܫ  يالمؤثر التكامل وكذلك). ]٢٦[و ]١٠١[(انظر 

௣,ఓఋܫ (ݖ)݂ =
1

(1 − ߜ)ఋାଵΓ(ߤ + 1)
න ఋା௣ݐ
ஶ

଴

݁ିቀ
௧

ଵିఓቁ݂(ݐݖ)݀ݐ

= ௣ିݖ + ෍
Γ(ߜ + ݇ + 1 + (݌

ߜ)߁ + 1)
(1 − .௞ݖ௞ା௣ܽ௞(ߤ

ஶ

௞ୀ௠

 

. حیث (ݖ)݂ ∈ Σ௣,௠	, 0 ≤ μ < 1, 0 ≤ δ ≤ 1, p ∈ ℕ  

  .أولیة ومبادئ نتائج على یحتوي :يالفصل الثان

ℋ௣,ఈ,ఉ لمؤثر با للفصل المعرف حتواءاعلى نتائج  حصلنا مبدأ التبعیةباستخدام  :لثالثا الفصل
ఊ,௖ .  

  .  ௣,ఓఋܫ  لمؤثرباالمعرف  للفصل حتواءا نتائج على حصلنا التبعیة مبدأ باستخدام: لرابعا الفصل

على نتائج لنظریة الساندوتش المحافظة للدوال المعرفة  فى ھذا الفصل حصلنا :خامسال الفصل
  .௣,ఓఋܫ باستخدام المؤثر 

  

    :ثلاثة فصول یتكون ھذا الباب منالباب الرابع : 

ఒ,௣,௟ܦ یضا على تعریف المؤثرویحتوي أ ،یحتوي على مقدمة لھ ول :الفصل الأ
௠  ٢٠[(انظر([  

  :وھى فصول جزئیةعرفنا ھذا المؤثر  وباستخدام



ܵ௣,ఒ,௟
∗(௠)(ߛ), ௣,ఒ,௟ܭ

௠ ,(ߛ) ௣,ఒ,௟ܥ
௠ ,ߠ) ,(ߛ ௣,ఒ,௟ܥ

∗(௠)(ߠ,  .(ߛ

   حتواء للفصول على بعض علاقات الا حصلنا : يالفصل الثانفي 

ܵ௣,ఒ,௟
∗(௠)(ߛ), ௣,ఒ,௟ܭ

௠ ,(ߛ) ௣,ఒ,௟ܥ
௠ ,ߠ) ,(ߛ ௣,ఒ,௟ܥ

∗(௠)(ߠ,  .(ߛ

والمعرف كما  . ௖,௣ܬ تحتوى المؤثر يالت حتواءالا علاقات بعض على حصلنا:  لثالثا الفصلفي 
  یلى

(ݖ)௖,௣݂ܬ =
ܿ + ݌
௖ݖ න ௖ିଵݐ

௭

଴

ܿ)	ݐ݀(ݐ)݂ >  .(݌−

  

  الباب الخامس : 
  :فصول  أربعةیتكون ھذا الباب من 

ఒ,௣,௟ܦوباستخدام المؤثر  : یحتوي على مقدمة لھ ولالفصل الأ
௠ والفصول   

,݌)ℛ௞		المكونة		من ,(ߛ ௞ܸ(݌, ,(ߛ ௞ܶ(݌, ,ߛ ,(ߚ ௞ܶ
,݌)∗ ,ߛ لدوال ذات الدورانات الحدیة ا 			(ߚ

 عرفنا) ]١٠٧[انظر  p=1وعندما  ]١٤١[المحدودة وذات الدورانات الحدیة المحدودة السعة (انظر 
   جزئیة من الدوال التحلیلیةالفصول ال

ℛఒ,௣,௟
௠ (݇, ,(ߛ ఒܸ,௣,௟

௠ (݇, ,(ߛ ఒܶ,௣,௟
௠ (݇, ,ߛ ,(ߚ ఒܶ,௣,௟

∗(௠)(݇, ,ߛ   ..(ߚ

௣ܰالمؤثر  عرفناوأیضا 
ఈ,ఋ تىكالآ  

௣ܰ
ఈ,ఋ݂(ݖ) = ௣ݖ +෍൬

݊ + ݌ + 1
݌ + 1

൰
ఈ ݌) + ௡(ߜ

(1)௡
ܽ௡ା௣ݖ௡ା௣

ஶ

௡ୀଵ

. 

  الفصول الجزئیة: عرفناستخدام ھذا المؤثر اوب

ℛ௣
ఈ,ఋ(݇, ,(ߛ ௣ܸ

ఈ,ఋ(݇, ,(ߛ ௣ܶ
ఈ,ఋ(݇, ,ߛ ,(ߚ ௣ܶ

∗(ఈ,ఋ)(݇, ,ߛ  .(ߚ

    للفصول الأحتواء علاقات بعض وجدناأ:  يالفصل الثانفي 



ℛఒ,௣,௟
௠ (݇, ,(ߛ ఒܸ,௣,௟

௠ (݇, ,(ߛ ఒܶ,௣,௟
௠ (݇, ,ߛ ,(ߚ ఒܶ,௣,௟

∗(௠)(݇, ,ߛ  .(ߚ

  ௖,௣ܬ المؤثر تحتوى التى الأحتواء علاقات بعض اوجدنا:  الثالث الفصلفي 

(ݖ)௖,௣݂ܬ =
ܿ + ݌
௖ݖ

න ܿ)ݐ݀(ݐ)௖ିଵ݂ݐ > .(݌−
௭

଴

 

   للفصول حتواءالا علاقات بعض على حصلنا:  لرابعالفصل افي 

ℛ௣
ఈ,ఋ(݇, ,(ߛ ௣ܸ

ఈ,ఋ(݇, ,(ߛ ௣ܶ
ఈ,ఋ(݇, ,ߛ ,(ߚ ௣ܶ

∗(ఈ,ఋ)(݇, ,ߛ  .(ߚ

  :  سادسال الباب

    :فصول ثلاثة من الباب ھذا یتكون

,ߣ)௣ܵ		  الفصول تعریف على ویحتوي لھ مقدمة على یحتوي:  الأول الفصل ,ߙ ,ߣ)∗ࣨ,(ߚ ,ߙ  (ߚ
  تىكالآ

0أن  بفرض ≤ λ, 0 ≤ α < 1,0 < ߚ ≤ 1, ݖ ∈ ॼ, (ݖ)݂ ∈ ,ߣ)∗ࣨ . ܵ ,ߙ یتكون من الدوال (ߚ
  التى تحقق

ተተ

(ݖ)ᇱ݂ݖ + (ݖ)ଶ݂ᇱᇱݖߣ
(1 − (ݖ)݂(ߣ + (ݖ)ᇱ݂ݖߣ − 1

(ݖ)ᇱ݂ݖ + (ݖ)ଶ௙ᇲᇲݖߣ
(1 − (ݖ)݂(ߣ + (ݖ)ᇱ݂ݖߣ + 1 − ߙ2

ተተ <  ߚ

  و

,ߣ)∗ܶ ,ߙ (ߚ = ,ߣ)∗ࣨ ,ߙ (ߚ ∩ ॻ. 

1−  نبفرض أو ≤ α < 1, ߚ ≥ 0, 0 ≤ ߣ < 1, (ݖ)݂ ∈ ,ߣ)௣ܵ نقدم تعریف الفصل	ܵ ,ߙ   (ߚ
  تحقق يالت (ݖ)݂المتكون من الدوال  )]١٠٣[(انظر 

ℛ݁ ቊ
(ݖ)ᇱ݂ݖ

(1 − (ݖ)݂(ߣ + (ݖ)ᇱ݂ݖߣ
− ቋߙ > ߚ ቤ

(ݖ)ᇱ݂ݖ
(1 − (ݖ)݂(ߣ + (ݖ)ᇱ݂ݖߣ

− 1ቤ 

  و



ܶܵ௣(ߣ, ,ߙ (ߚ = ܵ௣(ߣ, ,ߙ (ߚ ∩ ॻ. 

 للفصل  يتنتم يللدالة الفوق ھندسیة لك يالكافو  يالضرورحصلنا على الشرط  : يالفصل الثانفي 
,ߣ)∗ܶ ,ߙ ,ߣ)∗ࣨلفصل  يتنتم يللدالة الفوق ھندسیة لك يوالشرط الكاف (ߚ ,ߙ   .(ߚ

  للفصل يتنتم يلك ھندسیة الفوق للدالة يالكاف و يالضرور الشرط على حصلنا : لثالثا الفصلفي 
ܶܵ௣(ߣ, ,ߙ ,ߣ)௣ܵ لفصل يتنتم يلك ھندسیة الفوق للدالة يالكاف والشرط (ߚ ,ߙ   . (ߚ

  :  بعالسا الباب
    :فصول ثلاثة من الباب ھذا یتكون

  :جزئین من لفصلا ھذا یتكون : الأول الفصل

௚ܴصل ولیة وتعریف الفالأنتائج ال وبعض لھ مقدمة على یحتوي الأول : ءالجز
ఈ,ఊ(ܾ,߶)(ܾ ∈

ℂ∗, ߛ ∈ ℂ	, 0 < ߙ <   : شرط التبعیة الآتي وتحقق  Sالى يالتى تنتم المكون من الدوال  (1

1 +
1
ܾ
൝(1 + )(ߛ

ݖ
(݂ ∗ (ݖ)(݃

	)ఈ − ߛ
݂)൫ݖ ∗ ൯ᇱ(ݖ)(݃

(݂ ∗ (ݖ)(݃
൬

ݖ
(݂ ∗ (ݖ)(݃

൰
ఈ

− 1ൡ ≺  .(ݖ)߶

௚ܴللفصل  )Fekete-Szego( سیزجو- حصلنا على نتائج الفكتىبھ  : يالثان ءالجز
ఈ,ఊ 	(b,ϕ) .  

  :نجزئی من الفصل ھذا یتكون : يلثانا الفصل

  الفصل تعریفو يلثانا للفصل مقدمة على یحتوي : الأول ءالجز

 ఒܵ,௕
∗ ,ݍ) ߶)(0 ≤ ߣ < 1, b ∈ ℂ∗, 0 < q <   والمتكون من الدوال التى تحقق 	,(1

1 +	
1
ܾ
ቈ

(ݖ)௤݂ܦݖ
(1 − (ݖ)݂(ߣ + (ݖ)௤݂ܦݖߣ

− 1቉ ≺ ϕ(z), 

  )]٤[و]٥٩[ و ]٥٨[ [انظر( (ݖ)݂للدالة  q- فرقيال والمؤثرھ ௤f(z)ܦ	حیث 

(ݖ)௤݂ܦ  =
௙(௤௭)ି௙(௭)
(௤ିଵ)௭

= 1 +∑ [݇]௤ஶ
௞ୀଶ ܽ௞ݖ௞ିଵݖ ≠ 0.  

  حیث



[݇]௤ =
1 − ௞ݍ

1 − ݍ
. 

ݍعندما → 1ି, [݇]௤ → k	, so	lim௤→ଵష ௤ܦ (ݖ)݂ = ݂ᇱ(z).	  

ఒܵ,௕ للفصل )Fekete-Szego(سیزجو- الفكتى نتائج على حصلنابھ  : يالثان ءالجز
∗ ,ݍ) ߶).  

  :ینجزئ من الفصل ھذا یتكون : لثالثا الفصل

   ات الآتیة:التعریف على ویحتوى لثالثا للفصل مقدمة على یحتوي : الأول ءالجز

  للفصل تنتمي أنھا یقال  Σالى يتنتم التى الدالة 

Σ௕∗(ߙ, ,ݍ ߶)(ܾ ∈ ℂ∗, ߙ ∈ ℂ\(0,1], 0 < ݍ < 1) 

  إذا كان وكان فقط

1 +
1
ܾ
቎
−ቀ1 − ߙ

ቁݍ ௤ܦݖݍ
(ݖ)݂∗ + ൧(ݖ)݂∗௤ܦݖൣ∗௤ܦݖݍߙ

ቀ1 − ߙ
ቁݍ (ݖ)݂ − (ݖ)݂∗௤ܦݖߙ

− 1቏

≺ ܾ)	(ݖ)߶ ∈ ℂ∗, ߙ ∈ ℂ\(0, 1],0 < ݍ < 1) 

∗Σ௕وتكون فى الفصل  ,ݍ) ߶)(ܾ ∈ ℂ∗, 0 < ݍ <   إذا كان وكان فقط (1

1 −
1
ܾ
ቈ
(ݖ)݂∗௤ܦݖݍ
(ݖ)݂

+ 1቉ ≺ ܾ)(ݖ)߶ ∈ ℂ∗, 0 < ݍ < 1), 

  حیث )]١٥٩[ و ]١٠٢[و ] ٤٩ [انظر(للدوال المیرومورفیة   q-الفرقي ھو المؤثر (ݖ)݂∗௤ܦحیث 

(ݖ)݂∗௤ܦ =
(ݖݍ)݂ − (ݖ)݂
ݍ) − ݖ(1

, ݖ) ∈ ॼ∗; 0 < ݍ < 1), 

= −
1
ଶݖݍ

+෍[݇]௤ܽ௞

ஶ

௞ୀ଴

,௞ିଵݖ ݖ ≠ 0, 

  حیث

[݇]௤ =
1 − ௞ݍ

1 − ݍ
(0 < ݍ < 1). 



  عندما

ݍ  → 1ି, [݇]௤ → k, so 	lim௤→ଵష ∗௤ܦ f(z) = ݂ᇱ(z).  

ول للفص )Fekete-Szego(سیزجو- الفكتى نتائج على حصلنابھ  : يالثان ءالجز
	. Σ௕∗(ݍ, ,ߙ)∗Σ௕	و	(߶ ,ݍ ߶)  

 


